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������� ��!��"�  #����$�
%��&� ���%'(��)�
��%� *����������
( Inverse  of    Function ) +#,
 �� ������������������� !" "��#$"%&�'"�()��&*+����,-.�+/��01+� �#23�
()��&*+�4%!",5�� �-.�/�0�'���1$2#34&�5����.����36��.6�+��1$

�+$"1������  33 7(,   ( ) ( ) ( ){ }cbaf ,3,,2,,1=

��(�  1−f 89-!)��%:��6�   1−f 
�����������(%��+�6�
$�7��8� (�      ( ) ( ) ( ){ }3,,2,,1,1 cbaf =−

�-!/�6�  1−f #23�()��&*+�  

�+$"1������  34 7(,   ( ) ( ) ( ){ }caag ,3,,2,,1=

��(�  1−g 89-!)��%:��6�   1−g 
�����������(%��+�6�
$�7��8� (�      ( ) ( ) ( ){ }3,,2,,1,1 caag =−

�-!/�6�  1−g ,5�#23�()��&*+�  

',�  f 
�����������  ;&
��)�
��%� *��  f 
�����������89,� 
%�
%13� �)�
��%� *���������� f �1$
�6�
���  ()��&*+�"��#$"%&�  4%!"  ()��&*+�:�:+� ( Inverse  Function )

�0�(�#7(,   ( ) ( ){ }xfyBAyxf =×∈= ,

#����$�                  ( ) ( ){ }xfyBAyxf 11 , −− =×∈=

$�7���%4� )(1 xf −

���������1
 �0�(�#7�%<� ( )xfy = ) �1*�$�.��#���1$
'+/���� 1 ���%<� ( )xfy = ���#%<�7(�67(,
��� x 7�
���*�� y )(yfx =

'+/���� 2 8�� x #,�3 y 89-8��  y #,�3  x #����$�  y %=�2�45����,-.�  !" )(1 xf −
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�+$"1������  35  �0�(�#7(,� 34)( −= xxf ��(� )(1 xf −

$�7��8� ���2��3�   34)( −= xxf

(%������-
*13�7(�6+#,�6�   34 −= xy

'+/���� 1   ��#%<�7(�67(,
���� x 7�
���*�� y

'+/���� 2 8�� x #,�3 y 89-8��  y #,�3   x

�+$"1������  36 7(,� 73)12( +=+ xxf ��(� )(1 xf − 89- )2(1−f

$�7��8�
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45�1#4�@�  0�(%�/ RRyxf ×∈),(: �-+#,�6�   

xxffxff ======== −−−−−−−− ))(())(( 11

�+$"1������ 37 �0�(�#7(,  54)( += xxf   ��8 #��6�  
1.  xxffxff == −− ))(())(( 11

2.  xxff 5))5((1 =−

$�7��8�
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1.9 ��
�����
�����	
��  

��1�5  !1���:).*����������  (Algebra  of  function)
7(, f 89- g 
������������1
�1  fD 89- gD 
���2#
��*�� f 89- g .��90�#�/
2#3�1
  ∅≠∩ gf DD �-+#,�6�
1) )()())(( xgxfxgf +=+ 2#3�1
  gfgf DDD ∩=+

2) )()())(( xgxfxgf −=− 2#3�1
  gfgf DDD ∩=−

3) )()())(( xgxfxgf ⋅=⋅ 2#3�1
  gfgf DDD ∩=⋅

4) ( ) ( )
( )xg
xfx

g
f

=






 2#3�1
 { }0)( =−∩= xgxDDD gf
g
f

45�1#4�@�  ',�  ∅=∩ gf DD �-+�6 ���%'(�!1��:).*����������+#,�

�+$"1������  38 �0�(�#7(,  ( ) ( ) ( ) ( ) ( ){ }1,5,6,4,8,3,9,2,4,1=f

89-  ( ) ( ) ( ) ( ) ( ){ }3,6,0,4,4,3,3,2,2,1=g

��(�  gfgfgf ⋅−+ ,, 89-  
g
f

$�7��8�
(� { }........................=fD 89- (� { }........................=gD

(� { }........................=∩ gf DD

(� =+ gf LLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLL

(� =− gf LLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLL.

(� =⋅ gf LLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLL.

(� =
g
f LLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLLL
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�+$"1������  39 �0�(�#7(,  
x

xf 1)( = 89-  xxg =)(

��(�     1. gfD +

2.  ))(( xgf +

$�7��8�

�+$"1������  40 �0�(�#7(,  xxf −= 4)( 89-  1)( −= xxg

��(� 1. gfD ⋅

2.  ))(( xgf ⋅

$�7��8�
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�+$"1������  41 �0�(�#7(,  12)( += xxf 89-  43)( −= xxg

��(� 1.  
g
fD

2. )2(







g
f

$�7��8�

�+$"1������  42 �0�(�#7(,  10)2)(( =+ gf 89-  3)2( −=f ��(�  )2(g

$�7��8�
����)3��    =+ ))(( xgf ( ) ( )xgxf +

�+$"1������  43 �0�(�#7(,� ( ) 3+= xxf 89- ( ) 7+= xxg ��(��6�*�� )2)(( gf +

$�7��8� ����)3��    =+ ))(( xgf ( ) ( )xgxf +

#�����$� =+ )2)(( gf ( ) ( )22 gf +

( ) ( )7232 +++=

95 +=

35 +=

∴ =+ )2)(( gf  8
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2#3��
�+�8/6������������
��� 2  �%-
O�  #���1$  
1.   ()��&*+�F�* G�� (Algebraic Functions ) ��� ���������1
�1�6��3<67�%<��)!����1
�%-��/#,�3 �0�����%)�  
.��8�% (%��
�%�
��(��37����!1��:). 
�6� /��  9/ �<: (�%  �%:R� 89- �0�9��

��������!1��:).�1
 0���S�1#���1$
1.1  ��������!(���� ( Polynomail  Function ) ��� ���������1
�3<67�%<�

( ) n
n xaxaxaaxf ++++= ...2

210


��
� naaaa ,...,,, 210 
����6����1
 89-  0=n (%��  +Ι∈n

',�  0=n  , ( ) 0axf = 
%13��6� �����������1
 ( constant  function )      

�6�  ( ) 8=xf

',�  1=n  , ( ) xaaxf 10 += 
%13��6� ��������
�)�
 ,� ( linear  function )  

�6� ( ) 32 += xxf

',�  2=n  , ( ) 2
210 xaxaaxf ++= 
%13��6� ���������0�9�� �� ( quadratic  function ) 


�6� ( ) 13 2 +−= xxxf

(��3
(.�� n
nxaxaxaa ++++ ...2

210 
%13��6�
���!(����*�� x �1
�1#1�%1  n ',� 0≠na

1.2 ��������.%%�3- ( Rational Function ) ��� ���������1
�3<67�%<�
45 6��*����������!(���� 

��
����  ( ) ( )
( )xQ
xPxf = 2#3�1
 ( )xP 89- ( )xQ 
���!(����  
�6��  ( )

10
52

−
+−

=
x
xxxf

1.3 ���������.%%�3-(Irrational Function) �����������!1��:).�1
+�67�6��������.%%�3-  


�6�  ( ) 216
44
x

xxxf
−

++−
=    ,  ( )

( )
3 28

1
+

−
=

x
xxg 
���.,�

2. ()��&*+�"-��+1 ( Trancendental  Functions ) ��� ��������7#� �1
+�67�6��������!1��:).  
�6� ��������
.%12�:�).)  89-.%12�:�).)\�\��   ��������
�]�;�2�
��
�139  ��������9���%)�&�  ��������+ 
̂��%�2/9)� 

���.,�   .���36��
�6�   xy sin=  ,  xy 5= , ( )73log 5

4 += xy   , ( ) ( )xexy 23 sinhcosh +=


